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1. Obliczy¢ norm¦ funkcjonaªu φ : L3(0, 1) → K zadanego przez

φ(f) =

∫ 3/4

0

f(x)dx.

2. Niech X =

{
f ∈ L3/4(0, 1) :

∫ 1

0

f(x)dx =

∫ 1

0

xf(x)dx = 0

}
. Wykaza¢, »e

X jest domkni¦t¡ podprzestrzeni¡ L3/4 i obliczy¢ dist(χ[0,1/2], X).

3. Opisa¢ (L∞(0, 1))∗.

4. Rozwa»amy przestrze«X =
{
x = (xn)n≥1 : ∥x∥ =

(∑∞
n=1 n

3|xn|3
)1/3

< ∞
}
.

Wyznaczy¢ przestrze« dualn¡ do X.

5. Wyznaczy¢ przestrze« dualn¡ do c.

6. Niech µ b¦dzie regularn¡ miar¡ borelowsk¡ (ze znakiem) na [0, 1]. Wykaza¢,
»e je±li dla ka»dego n = 0, 1, 2, . . . zachodzi równo±¢

∫
[0,1]

xn dµ(x) = 0, to µ = 0.


